
Test blanc le hindi 15 novembre

10:15- 12:00

CO 1 : étudianls 51-355

SG 0213 : étudiants 1-50 et 356-368 .

tvoir la listed 'étudiants etplans des salles COI et SG 0213 sur
Moodle)

7- QCM + 4-VF + 1 Question ourerte : 60 minutes

Sujets : ours 1- 15. .
Semaine 1- 8 .

Materiel : style in enure noire on bleue fmcée, crayon , gomme, corrector blanc ,
faille, de brouillon

Au can document ni aucun ouh:L electronique
nkstautorisé

.

he test ne comp
Kra
pas

dans la note finale
.
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Ext
.

him /First - x) = 1
✗-soo

¥.IO/rF-c-2Ii-x)=-1F'--lxlV-xc-lREx2.fim"¥?g=¥%"¥¥- 3¥.in?,---lim"£3¥;;÷,=3
8-

~
be

prop.riet.es#miuinfmulimfcxi--t-ao ; fine
-
f-1×1=-1+-0

✗→ Xo

(1) Si limfcx) = + ao et III. gun -

- + • ⇒ limfcx)+gC×D= -10
✗→ Xo

- Oo - oo
✗→✗0

- oo

(2) Si lim -11×1=-1-0
, guest bornéeauvoisinagedexo ⇒ him (fw±gH)=±N

✗ → Xo ✗→Xo

Ex : fan -

- ¥ iglx) - sink => lying + sink)=+ao
(3) Si lim fix -

-
+ so

, limglxl =L -1-0 ⇒ him (ftp.glxl/=+ao.sil > 0
✗ →Xo ✗→ Xo ✗→Xo - N

,
si l < 0



- 127-Ex : lim 2 = him (2×-1) . ¥ = - ao
.

✗→ 0 ✗
2

✗so - ↳
+ to→

-1

(4) Si lim fun =±oo ⇒ lim 1-
✗→Xo

✗→✗o f-Cx)
= °

'

(5) Si him fix)=O et fix -1-0 au voisinage ⇒ lim¥, __ {
too

,
si fan > 0V-✗ an

✗→ Xu de ✗o ✗→Xo Voisinage
dexo

- 00
, si f-a) LO th au

voisinage dex .( h 'exist pas, outremontEx: lim txt =O
- ✗
'
< 0 autocade O

⇒ him = - oo

✗→0 ✗→ O

mais lim ✗ = O et lim 'T, n'exist pas
✗→0 ✗→ 0

(6)
i.
Gendarmes " Si limfcx) = + so etglxs-fcxv-xauroisina.ge him gun __ + a

de Xo✗→×
. - •

gµ±f(×, - ,, -

⇒
""

°

¥%gcH= - ao

Les prophet's 41 - (6) sont toujours ratable torque ✗→ ±•
.



-128-Limits a' droite et a- gauche
Déf f : E- → Fest défini a' droite (a' gauche) de xo s

'il existed > 0

td
que

] ✗ °
,

✗
•
+✗ ICE (3×0-4×01 c E)

.

Dét f : E- → F define a' droite (a' gauche) de ×. admetpour limit
a' droite la

'

gauche ) de xo le nombre rect e si te >028>0 :

tx e E : OLX-x.ES (02 ×. -✗ c- 8) ⇒ Ifcx) - l / ± E.

l - - - -

:
l -

-
- -

- -

.

-

.

: : : :
: : i

i. i
:

:
:

Xo Xo-18 ✗o_O Xo

Notation :

lim fake lim fix> =L
✗→✗I ✗→ ✗5

'

a droite
'

a gauche ,
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Remarque . lim fan -- l ⇐> bing.fm -

- let lying.fm =L
.

✗→ Xo

Ex
. fix)= { 1-

,
× >
-
O

- 1
,
✗ < 0 fad

⇒ him fix = t.fi#g.fcxi--- 1
✗→ 0-1

lime fan n'exist
pas✗so

Remarque . On peut anssi defnir les limits

fiyayfcxt-t-N.li#a.fcxi--+-xoEx.lim'-x--+aoifi;g.I---ao
✗→Ot

fix)=t×
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. Fonctioneiponentielle et logarithm-

que

Def. l×É[I (Rappel: É¥: converge absolnment HER
non !

park critéredediltlembert :
fi:/¥÷.in#1--fi:II,---0-Vxc-R)

Convention : 00--1,0 ! --1 ( (1) =hn÷µ⇒o!=1;¥=É× " /
*
0--00--1 .)

DCe×)=R
Example : m =3Proposition . (1) e×+Y= E. e " V-x.ge/R

⇐⇒×÷"¥Y¥+¥÷+ :-# +1¥)(2) e-
✗
= # HER

(3) ① > 0 HEIR
.

v mink
Dém : (1) lie "= [r.IE?-.E#--E(Ep=mE.iYpI.)--EEEm.w.- ✗Kym:p=oP !

" " (mk) !
m=0k=0

H+¥+¥+¥+ . . )(t÷+¥+¥+. )

=Ém÷ÉI¥:×"ym" = Emt:(✗+yin ex -4
.

=
(x-iym-lebino.me delbarton
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(2) exe-

✗ ex
- ✗
= e°=rÉ°÷

.

= %
.

-

- 1- ⇒ é*=É)⇒e¥o V-xc.IR

(3) ex eE.lk = @¥520 et é¥0 the IR ⇒é> 0 their

proprietesdelafonch-onfcxt-exhlimei-E.z.E.EE
,
> fi;z¥ -

- + • ⇒ lime
✗

= + o
.

✗→00 ✗→ oo

× >0

(2) lim é = lim E " = fitz ¥ = 0
✗→ - to

y= -✗ y→to I
→ c- N

(3) ④ 4 the IR
.

Soit × > y ⇒ ex
- y
= [ G-y)

" "° " 1

a- o KT¥, > 01
+ 1

⇒ ④ = et . é"" > e
"
tx > y

↳
1.x >Y

⇒ é : IR →RI sti clement croissant ⇒ injective (x >y ⇒ 0> e
")

.

surjective (a' voirplus Tard) ⇒ bijective



Proposition . fig é =L y¥o⇒£÷1 ⇒ ¥÷I
'"

Dém : 1%1--11--1 rÉ'¥ -11=1 -11=1 .É¥÷H=
=/ ⇐ Y÷|§E¥ = 1×121×1-2<1×1 .ee#o0 .

Si 1×1<1

'hejah.pe/jk=2
"

"⇐i¥÷! e'" < et
pour 1×1<1

⇒ lime =L
✗→ 0

Ema et¥ =L silimtixt-0
✗→ a

é
tu -1-0 au voisinage

de ✗= a

↳



On a : Lt : IR → Ri bijective ⇒ onpeut défnir la fonchonréaproque .
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Fonction logarithm ique . (Logarithm naturel = logarithm népérien ; John Napier)
④ : IR → IRI bijective ⇒ 3- log ✗ : IR:→ IR , tell que

④ = y <⇒ ✗ = logy fx c- IR try c- 112¥

Proprieties .
(1) lbs ✗ = ✗ V-xc-IRI.bg/eY--xV-xc-lR(fonctionsreciproques)

(2) loglxoy) -- log ✗ + logy
G) log (F) = log ✗ - logy
(4) log Hr) = rlogx treat

(5) log 111=0 , log (e) = 1 e°=1
,

e'= e

Dein
: (2) ÑY×+hY'd =

ebay.l.bg/=x.y==elogHH--sloglx.y)--logx+logypnisquee'est bijective .

log ✗

(3) - 15) t.DZ §6.2 ]
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Remarque limfw-metlima.no ⇒ limfca.fm .

✗→ oo
h >•

h -> to

Ex
. lim (n ! -É

'

) → limlx -FI) =
h→o Soit ✗ → as ✗→•

as - as

= lim = lim×_- =L
✗ →

✗+Fix ✗→• ☒ (Hi-Fi)
ÉFÉ×>0⇐ To

⇒ 1×1=11

⇒ limfcn !) -- fi;zfw=tz ⇒ limfn ! - Ñ-nT)=E .

now h→oo

puisgue
limn ! ⇒ o
h-soo


